﻿; Constantin^driana S-Л Л ?33îflî^!agșatana^ \ , •5hteri3ton - , ■lyifuta^etru г Țjomovîcl Ligia Dana ФапФорезси - - fAyganti Carmen - ' - ’ 'ЭДрпЦѵір ? Ranaete^Daniela \ Pislaru Paula ЧВаЯйгЛ :' - Anuta Cărbunarii : £nsug Doina ^endescuMarius' ЛЧ Popa Dorin - ■ I Rp^;Grațfeiâ4j^ârnîla;"' > laMerCristma - ' ' W иди Nadia lena ina* f? ііеіа ®laria /&ІІЙЙ ЭДййівгцІаига imiza Alrna »й: fR^teanuNona; ©г:іЬѵап - ediția 2014 -2015 (4p) 8) Aflați termenul necunoscut din egalitatea 257 - a = 134 9) Scrieți toate numerele de trei cifre care au suma cifrelor 2 (4p) 10) Scrieți cel mai mare număr de trei cifre care are suma cifrelor 9 (4p) SUBIECTUL III (15p) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei Mary Poppins îi învață pe Michael și Jane matematică Scoate din cufărul fermecat o tăbliță pe care este scris un cod de trei cifre Atinge tăblița cu bagheta magică și schimbă cifrele codului astfel: la prima cifră din stânga adună 1, la a doua adună 2, la a treia adună 3 Dacă vreun rezultat depășește 9, apare pe tăbliță numai cifra unităților De exemplu avem „magia" (o,o,O)-^ (1,2,3) sau „magia" 1 (9,9,9) -> (0,1,2) sau „magia" (1,2,7) (2,4,0) • ; (4p) a) Cum se transformă codul (7,8,9) printr-o „magie"? • (4p) b) Cum se transformă codul (0,0,0) după ce se aplică două „magii"i\ 100 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (2p) c) Cum se transformă codul (1,2,3) după ce se aplică trei „magii"? (2p) d) Ce cod se transformă printr-o „magie" în codul (4,5,6)? (lp) Ce cod se transformă prin aplicarea a două „magii" în codul (9,9,9)? (lp) f) Care este cel mai mic număr de „magii", diferit de 0, care trebuie aplicate astfel încât, plecând de la codul (0,0,0), să se ajungă tot la codul (0,0,0)? (lp) g) Este posibil ca plecând de la codul (0,0,0) și aplicând un număr de „magii" să se ajungă la codul (1,1,1)? SUBIECTUL IV ( 15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei Pinocchio primește în dar de ziua sa un joc Acesta conține 100 de tăblițe de lemn albe pe o față și roșii pe cealaltă Pe fețele albe apar scrise numerele 1, 2, 3, ,100 Pe fața roșie este scrisă suma dintre numărul de pe fața albă și suma cifrelor acelui număr De exemplu, cartea care are pe fața albă numărul 2, are pe fața roșie 4=2+2 Cea care are pe fața albă numărul 93, are pe fața roșie Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (4p) (4p) (2p) (2p) (lp) (lp) numărul 105 =93 + 9 + 3 Vom numi nu mere fermeca te numerele scrise pe fața roșie a fiecărei tăblițe a) Scrieți numărul fermecat, de pe tăblița care are pe fața albă numărul 3 b) Scrieți un număr/ermecat care are 2 cifre c) Scrieți un număr de o cifră care nu este fermecat d) Scrieți un număr de 2 cifre care nu este fermecat e) Este fermecat numărul 50? f) Care dintre numerele 10, 11,12,13,14 sunt fermecate? (lp) g) Care dintre numerele 91, 92, 93, 94, 95 nu sunt fermecate? I i i i TEST 15 i i I 102 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 NOTĂ» La subiectul I fiecare exercițiu are un singur răspuns corect La subiectul II se scrie numai răspunsul fiecărui exercițiu Se acordă 10 puncte din oficiu Timp de lucru efectiv 2 ore SUBIECTUL I ( 20p) (4p) La exercițiile 1, 2, 3, 4 și 5 încercuiți litera corespunzătoare răspunsului corect 1) Câte numere de patru cifre se pot forma cu cifrele 2 și 4? a) 12 b) 17 c) 16 d) 24 (4p) 2) Care este cel mai mare număr mai mic decât 4385 ? a) 4 383 b) 4 384 c) 4 386 d) 4 000 (4p) (4p) 3) Care dintre numerele următoare este cel mai depărtat de 200? a) 9 b) 100 c) 300 d) 390 4) Câte numere sunt mai mari ca 2995 și mai mici ca 3 015? a) 18 b) 19 c) 17 d) 20 (4p) 5) Câte numere de trei cifre au cifra zecilor 7 și cifra sutelor egală cu cifra unităților? a) 9 b) 10 c) 8 d) 11 103 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 SUBIECTUL II ( 40p ) Rezolvați exercițiile de mai jos pe spațiile punctate corespunzătoare (4p) 1) Scrieți numărul care adunat cu 210 dă 2 000 (4p) 2) Scrieți numărul din care, dacă scădem 400 obținem 705 (4p) 3) Scrieți rezultatul produsului 4x3 (4p) 4) Scrieți dublul numărului 7 (4p) 5) Scrieți rezultatul calculului 2x 3 - 3 x 2 (4p) 6) Calculați suma dintre 7 și triplul lui (4p) 7) Scrieți diferența dintre 20 și dublul lui 8 (4p) 8) Aflați termenul necunoscut din egalitatea a x 5 = 15 * j 104 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (4p) 9) Scrieți toate numerele de patru cifre care au suma cifrelor 2 10) Scrieți cel mai micnumăr de patru cifre care are suma (4p) cifrelor 9 SUBIECTULUI (15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei a) Se consideră tabloul în care fiecare număr este egal cu suma celor 3 aflate deasupra sa (când nu are nimic se j consideră că are 0) 12 3 (4p) 1 2 1 b) Câte elemente sunt pe linia a patra? (4p) c) Să se scrie elementele de pe linia a patra (2p) d) Cât este suma numerelor de pe linia a treia? (2p) | e) Cât este suma numerelor de pe linia a patra? 105 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (lp) (lp) (lp) (lp) (lp) (lp) f) Să se scrie elementele de pe linia a cincea g) Să se scrie ultimele 4 elemente de pe linia a șasea, a șaptea ; și a opta h) Să se explice de ce, pe fiecare linie, începând cu a treia există cel' puțin un număr par ! (4p) (4p) SUBIECTUL IV (15p ) I Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei | | Pinocchio primește în dar de ziua sa un joc Acesta conține | 100 de tăblițe de lemn albe pe o față și roșii pe cealaltă I Pe fețele albe apar scrise numerele 1, 2, 3, ,100 Pe fața roșie I este scrisă diferența dintre numărul de pe fața albă și suma I cifrelor acelui număr De exemplu, cartea care are pe fața albă | numărul 2, are pe fața roșie 0 = 2-2 Cea care are pe fața albă numărul 93, are pe fața roșie numărul 81 = 93-9-3 Vom numi numere fermecate numerele scrise pe fața roșie a fiecărei tăblițe a) Scrieți numărul fermecat, de pe tăblița care are pe fața albă numărul 3 I 106 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (4p) b) Scrieți un număr fermecat care are 2 cifre diferit de 81 (2p) c) Scrieți un număr de o cifră care nu este fermecat (2p) d) Scrieți un număr de 2 cifre care nu este fermecat (lp) e) Este fermecat numărul 50? (lp) f) Care dintre numerele 10,11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19 sunt fermecate? (lp) g) Care dintre numerele de la 1 la 100 sunt mai numeroase: cele fermecate sau cele care nu sunt fermecate? TEST 16 NOTĂ Toate subiectele sunt obligatorii La subiectul I există un singur răspuns corect La subiectul II se va da direct răspunsul La subiectele III si IV se cer rezolvările complete Se acordă 10 puncte din oficiu Timp de lucru efectiv: 2 ore SUBIECTUL I ( 20p ) La exercițiile 1, 2, 3, 4 și 5 încercuiți litera corespunzătoare răspunsului corect Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (4p) 1) Câte numere sunt mai mari ca 10 și mai mici ca 38? (4p) 2) a) 26 b) 27 c) 19 d) 20 Care este ce! mai mic număr de două cifre care să aibă produsul cifrelor 12? a) 34 b) 26 c) 62 d) 43 (4p) 3) Care dintre numerele de mai jos nu se poate scrie ca un produs de numere naturale cu unul din factori 3? a) 9 b) 10 c) 15 d) 24 (4p) 4) Care este cel mai mare număr de trei cifre care are cifra sutelor de cinci ori mai mică decât cifra unităților? a) 591 b) 501 c) 195 d) 105 (4p) 5) Care dintre următoarele numere are produsul dintre cifra sutelor și cifra unităților egal cu cifra zecilor? a) 362 b) 243 c) 312 d) 243 SUBIECTUL li ( 40p ) Se scriu pe foaia de concurs doar numărul exercițiului și rezultatul corespunzător (4p) 1) Scrieți suma dintre jumătatea lui 8 și dublul lui 5 (4p) I 2) Care este numărul care adunat cu triplul său dă 20? 108 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) 3) De câte ori este mai mică suma numerelor 3 și 6 decât produsul lor? 4) Scrieți numărul 30 ca produs de trei numere 5) Calculați (12 + 18) :3 6) După ce măresc un număr cu 70 și micșorez rezultatul cu 55, obțin 40 Care era numărul? 7) Scrieți numerele de două cifre care au produsul cifrelor 6 8) Care este termenul a din calculul (a + 4)x5 = 25 (4p) 9) Să se scrie diferența dintre cel mai mare și cel mai mic număr de două cifre, scrise fiecare cu cifre consecutive, ordonate crescător (4p) 10) Scrieți suma tuturor numerelor de două cifre, mai mici decât 60, scrise cu cifre egale SUBIECTUL III (15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei Ioana are 15 cartonașe și pe fiecare este scris câte un număr de la 1 la 15 fără repetare z Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 a) Cât este suma (4p) 11 + 12 + 13 + 14 + 15? b) Cât este suma (4p) 1 + 2 + 3 + + 9 + 10? c) Cât este suma (2p) 1 + 2 + 3 + + 14 + 15? (2p) d) Să se împartă cele 15 cartonașe în 2 grupe cu proprietatea că suma numerelor din fiecare grupă este aceeași G1 G2 (lp) e) Să se împartă cele 15 cartonașe în 3 grupe cu proprietatea că suma numerelor din fiecare grupă este aceeași G1 G2 G3 (lp) f) Să se împartă cele 15 cartonașe în 5 grupe cu proprietatea că suma numerelor din fiecare grupă este aceeași Gl G2 G3 G4 (lp) g) Sa se împartă cele 15 cartonașe în 8 grupe cu proprietatea că suma numerelor din fiecare grupă este aceeași Ж +сГ\ Ж® * /— 110 -С+и W +r * li -z Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 G1 G2 G3 G4 G5 G6 G7 G8 (4P) (4p) (o grupă cu un singur număr are suma numerelor egală cu numărul existent) SUBIECTUL IV ( 15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei Alexandra se joacă cu numerele de la 1 la 9 astfel: alege 2 numere diferite dintre ele, le înmulțește și reține din rezultat doar cifra unităților O astfel de operație o vom numi „magie" De exemplu, o „magie" făcută cu numerele 2 și 5 are rezultatul 0, iar o „magie" făcută cu numerele 2 și 3 are rezultatul 6 a) Ce rezultat are o „magie" făcută cu numerele 1 și 3? b) Ce rezultat are o „magie" făcută cu numerele 8 și 9? Z Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014-2015 ' ■ (2p) c) Găsiți 2 numere astfel încât o „magie" făcută asupra lor să aibă rezultatul 9 (2p) d) Găsiți 2 numere astfel încât o „magie" făcută asupra lor să aibă rezultatul 1 (lp) e) Scrieți toate perechile diferite de numere, care printr-o „magie" au ca rezultat 6 (perechea 1,2 este aceeași cu perechea 2,1) (lp) f) Scrieți toate perechile diferite de numere care printr-o „magie" au ca rezultat 5? (lp) g) Scrieți 6 numere dintre 1, 2, 3, ,8, 9 astfel încât Efectuând toate „magiile" necesare asupra lor, să avem ca rezultate toate numerele de ia 0 la 9 TEST FINAL 6 NOTĂ Toate subiectele sunt obligatorii La toate subiectele se cer rezolvările complete Se acordă 10 puncte din oficiu Timp de lucru efectiv 2 ore \ ІГл?Ж* ■ -j /, ч л—■ 112 Concursul Euclid te învață matematică -ediția 2014-2015 SUBIECTUL I ( 30p ) Se scrie pe foaia de concurs rezolvarea completă (Юр) (Юр) (Юр) a) în câte feluri poate vopsi Ioana un gard de 10 scânduri cu 2 culori, astfel încât scândurile alăturate să aibă culori diferite? b) în câte feluri poate vopsi Ioana un gard de 3 scânduri cu 3 culori, astfel încât scândurile alăturate să aibă culori diferite și să folosească toate culorile? c) în câte feluri poate vopsi Ioana un gard de 5 scânduri cu 3 culori, astfel încât scândurile alăturate să aibă culori diferite și să folosească toate culorile? SUBIECTUL II (20p) Se scrie pe foaia de concurs rezolvarea completă Ioana are 100 de lei în fiecare zi de vacanță ea fie primește o sumă de bani de la bunica sa, fie cheltuiește aceeași sumă de bani, dar nu poate să și primească să și cheltuiască în aceeași zi în prima zi ea primește sau cheltuiește 1 leu, în a doua zi ea primește sau cheltuiește 2 lei, în a treia zi ea primește sau cheltuiește 3 lei, ,etc (10p) a) Să se găsească un mod de primire și cheltuire a banilor, astfel încât la sfârșitul celei de-a 12-a zile să aibă 100 de lei (Юр) b) Să se găsească un mod de primire și cheltuire a banilor, astfel Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 încât la sfârșitul celei de-a 14-a zile să aibă 1 leu SUBIECTUL Ш ( 40p ) Se scrie pe foaia de concurs rezolvarea completă Un castel are camerele ca în Fig 1 Un călător poate trece dintr-o cameră în alta dacă au o latură comună După ce a părăsit o cameră toate ușile ei se încuie Călătorul merge până nu mai găsește uși deschise La început toate ușile sunt deschise Lungimea drumului făcut este egală cu numărul de camere prin care a trecut De exemplu, drumul 1,2,3,4,5,10,9,8,7,6, ,25 este de lungime 25 (Юр) (10p) a) Scrieți un exemplu de drum de lungime 4 b) Scrieți un exemplu de drum de lungime 6 (lOp) c) Scrieți un exemplu de drum de lungime 8 d) Scrieți un exemplu de drum de lungime 25, care începe (Юр) cu camera 13 Fig 1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 TEST 17 NOTĂ Toate subiectele sunt obligatorii La subiectul I există un singur răspuns corect La subiectul II se va da direct răspunsul La subiectele III si IV se cer rezolvările complete Se acordă 10 puncte din oficiu Timp de lucru efectiv: 2 ore SUBIECTUL I ( 20p ) La exercițiile 1, 2, 3, 4 și 5 încercuiți litera corespunzătoare răspunsului corect (4p) 1) Care dintre numerele următoare este cel mai mare număr de trei cifre diferite? a) 900 b) 999 c) 978 (4p) 2) Câte numere de trei cifre diferite putem forma cu cifrele 3; 4; 0? a) 10 b) 12 c) 4 d) 6 (4p) 3) Care dintre numerele de mai jos poate fi suma a trei numere impare? a) 202 b) 201 c) 178 d) 966 (4p) 4) Care este diferența dintre cel mai mare și cel mai mic număr de trei cifre? 115 Concursul Euclid te învață matematică ~ ediția 2014 -2015 a) 887 b) 99 с) 899 d) 898 (4р) 5) Care dintre următoarele numere este egal cu răsturnatul său? a) 178 b) 289 c) 450 d) 232 SUBIECTUL II ( 40p ) Se scrie pe foaia de concurs doar rezultatul corespunzător (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) 1) 2) 3) Aflați numărul care adunat cu 178 dă 205 Aflați suma celor mai mici două numere impare diferite scrise cu câte trei cifre Aflați valoarea termenului necunoscut din adunarea 128+0 =250 4) Aflați ce rezultat obținem, dacă din suma numerelor 206 și 174, scădem diferența lor 5) Aflați scăzătorul, dacă descăzutul este 456 și diferența este 211 6) Scrieți numărul de pagini pe care îl mai are de citit un elev, după ce a citit 100 de pagini dintr-o carte care are 215 pagini 7) Aflați câte numere de trei cifre care au cifra zecilor 2 și cifra unităților 0 8) Aflați câte numere de trei cifre au diferența dintre cifra sutelor și cifra unităților egală cu 9 116 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (4p) 9) Aflați câte numere de trei cifre au cifra sutelor 5 și suma tuturor cifrelor 9 (4p) 10) Aflați care este cel mai mare număr de trei cifre care are suma dintre cifra sutelor și cifra unităților egală cu cifra zecilor SUBIECTULUI (15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei Ioana are 10 bile albe numerotate de la 1 la 10 și 10 bile negre numerotate de la 11 la 20 O „combinație" făcută cu bilele constă în aranjarea lor în 10 perechi de câte 2 bile, una albă și una neagră și în calculul sumei numerelor de pe bilele din fiecare pereche Notează apoi cele 10 rezultate obținute și le numește „rezultatele combinației’’ De exemplu, o combinație cu rezultatele 12, 14, 16, 19, 22, 24, 26, 28, 30 este: (1,11),(2,12),(з, із),(4,15),(5,14),(б, 1б) (з, 1?), (в, is), (о, 19), (10,2o) (4p) a) Câte bile are Ioana în total? (4p) (2p) b) Cât este suma numerelor de pe bilele albe? c) Cât este suma numerelor de pe bilele negre? (2p) d) Să se scrie o „combinație" cu 10 numere diferite în „rezultatele combinației" 117 (lp) Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 e) Să se scrie o „combinație" cu 10 numere egale în rezultatele combinației1 (lp) f) Să se scrie o „combinație" cu exact 2 numere diferite în rezultatele combinației1 (lp) g) Să se scrie o „combinație" cu exact 5 numere diferite în rezultatele combinației’ SUBIECTUL IV ( 15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei Ioana are numerele 1,3,9,27 și 81 Cu ele produce numere noi astfel: alege câteva dintre ele fără a le repeta și folosind operațiile + sau — obține alte numere De exemplu, dacă alege 1,3,9, poate obține 9 + 3 + 1=13 sau ■ 9-3+ 1=7 sau 9+3-1=11 sau 9 — 3 — 1=5 Ea poate alege toate numerele, dar nu mai puțin de două (4p) a) Care este cel mai mare număr nou pe care îl poate obține? (4p) b) Care este cel mai mic număr nou pe care îl poate obține? (2p) c) Cum poate obține numărul 10? (2p) d) Cum poate obține numărul 20? (lp) e) Cum poate obține numărul 15? (lp) f) Cum poate obține numărul 41? f ® 118 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (lp) g) Câte numere noi poate obține? TEST 18 NOTĂ Toate subiectele sunt obligatorii La subiectul I există un singur răspuns corect La subiectul II se va da direct răspunsul La subiectele III si IV se cer rezolvările complete Se acordă 10 puncte din oficiu Timp de lucru efectiv: 2 ore (4p) SUBIECTUL I ( 20p ) La exercițiile 1, 2, 3, 4 și 5 încercuiți iitera corespunzătoare răspunsului corect 1) Care este cel mai mic număr de trei cifre? a) 101 b) 100 c) 102 (4p) 2) Câte numere verifică relația 205 ) și pe coloane ($ ) Spunem că un pătrat este „alb" dacă suma elementelor de pe fiecare linie este aceeași, un pătrat este „roșu" dacă suma elementelor de pe fiecare coloană este aceeași și un pătrat este „verde" dacă suma elementelor de pe fiecare linie și fiecare coloană este (4p) a) Câte pătrățele are pătratul din Fig l? Ир) b) Cât este rezultatul calcului (1ч-2 + 3)хЗ ? (2p) c) Cât este suma elementelor pe o linie într-un pătrat „alb"? (2p) d) Este pătratul din Fig l „alb”, „roșu" sau „verde”? 122 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (1P) e) Completați cu numere pătratul, astfel încât să obțineți un „pătrat alb" care nu este și „pătrat roșu" (1P) f) Completați cu numere pătratul, astfel încât să obțineți un „pătrat roșu" care nu este și „pătrat alb" (lp) g) Completați cu numere pătratul, astfel încât să obțineți un „pătrat verde" TEST 19 NOTĂ Toate subiectele sunt obligatorii La subiectul I există un singur răspuns corect La subiectul II se va da direct răspunsul La subiectele III si IV se cer rezolvările complete Se acordă 10 puncte din oficiu Timp de lucru efectiv: 2 ore Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 SUBIECTUL I ( 20p ) La exercițiile 1, 2, 3, 4 și 5 încercuiți litera corespunzătoare răspunsului corect (4p) 1) Câte numere de două cifre au ultima cifră 5? a) 10 b) 11 c) 9 d) 20 (4p) 2) Care este cifra sutelor în numărul 2014? a) 1 b) 2 c) 0 d) 4 (4p) 3) Câte numere de trei cifre putem scrie folosind o singură dată cifrele 7, 5 și 0? a) 6 b) 5 c) 4 d) 3 (4p) 4) Care dintre numerele de mai jos este cel mai mare? a) 105 b) 21 c) 2 d) 1000 (Ap) 5) Care este numărul de 10 ori mai mare decât 15? a) 25 b) 150 c) 105 d) 1500 SUBIECTUL II ( 40p ) Se scrie pe foaia de concurs doar rezultatul corespunzător (4p) 1) Scrieți produsul numerelor 20 și 5 (4p) 2) Scrieți numărul de 3 ori mai mic decât 15 124 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) (4p) 3) Scrieți cel mai mare număr de 3 cifre, care are produsul cifrelor egal cu 0 4) Cât este termenul necunoscut din calculul 21: a — 1 5) Scrieți toate numerele de 2 cifre, pentru care cifra unităților este de 4 ori mai mare decât cifra zecilor 6) Scrieți 2 numere de 2 cifre, care au produsul cifrelor 12 7) Care este rezultatul calculului 2 + 3x5? 8) Scrieți o împărțire care să aibă rezultatul 2 9) Scrieți ultima cifră a produsului 25x2 10) Scrieți suma cifrelor numărului 2014 SUBIECTUL III (15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiu! punctat corespunzător ei întrun pătrat bun (ca în Fig 1) completăm cele 9 pătrățele mici cu numerele 0 și 1 astfel încât suma celor 9 numere să fie egală cu 3 Numerele sunt așezate pe Iinii( •) și pe coloane ($ ) Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 Spunem că un pătrat bun este „alb" dacă suma elementelor de pe fiecare linie este egală cu 1, un pătrat bun este „roșu" dacă suma elementelor de pe fiecare coloană este egală cu 1 și un pătrat bun este „verde" dacă suma elementelor de pe fiecare linie și fiecare coloană este egală cu 1 (4p) (4p) (2p) (2p) (lp) (4p) (4p) (2p) (2p) (lp) a) Câte numere sunt egale cu 0 într-un pătrat bun? b) Câte numere sunt egale cu 1 într-un pătrat bun? c) Cât poate fi suma elementelor de pe o coloană într-un „pătrat bun alb"? d) Este pătratul bun din Fig l „alb", „roșu" sau „verde"? e) Completați cu numere pătratul alăturat, astfel încât să obțineți (lp) (lp) f) Completați cu numere pătratul alăturat, astfel încât să obțineți un „pătrat bun roșu" care nu este și „pătrat bun alb" 126 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (1P) g) Completați cu numere pătratul alăturat, astfel încât să obțineți un „pătrat bun verde” (4p) (4p) (2p) (2p) (lp) (lp) SUBIECTUL IV ( 15p ) Rezolvați fiecare cerință pe spațiul punctat corespunzător ei Priviți figura de mai jos Cerculețele sunt așezate pe rânduri orizontale( ) Numărăm rândurile de sus în jos (1) (î) (!) (4) (5) (6) (7) (|) (?) O a) Cât este suma numerelor din cerculețele de pe rândul 2? b) Câte cerculețe sunt în primele 5 rânduri din figură? c) Suma numerelor din cerculețele de pe rândul 4 este mai mare decât suma numerelor din cerculețele de pe primele 3 rânduri? d) Care sunt numerele scrise pe rândul 10? e) De câte ori apare cifra 1 în primele 10 rânduri din figură? f) Câte cifre sunt folosite în cerculețele din primele 13 rânduri 127 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (lp) ale figurii? g) Câte cerculețe conțin numere pare în primele 19 rânduri din figură? TEST FiNAL 7 NOTĂ Toate subiectele sunt obligatorii La toate subiectele se cer rezolvările complete Se acordă 10 puncte din oficiu Timp de lucru efectiv: 2 ore SUBIECTUL I { 30p ) Se scrie pe foaia de concurs rezolvarea completă Un turneu de tenis la care participă 40 de jucători se desfășoară în etape La fiecare etapă se formează grupe de câte doi jucători care joacă între ei Dacă într-o etapă avem număr impar de jucători, un jucător trece în etapa următoare fără să joace Cei învinși sunt eliminați iar ceilalți trec în etapa următoare a turneului Turneul se termină atunci când rămâne un singur jucător, iar ultima etapă este cea în care rămân doi jucători (Юр) a) Să se afle câte etape are turneul? (10p) b) Să se afle câte partide se joacă în tot turneul? (Юр) c) Găsiți un număr de jucători mai mare decât 100 și mai mic 128 Concursul Euclid te învață matematică -ediția 2014 -2015 decât 200, care să participe la un astfel de turneu, astfel încât să existe posibilitatea ca învingătorul turneului să joace un singur meci Justificați răspunsul SUBIECTUL II ( 20p ) Se scrie pe foaia de concurs rezolvarea completă Trei greierași At В și C se află așezați în linie dreaptă în această ordine Ei pot să sară unul peste altul, dar unul nu poate sări peste doi (Юр) a) Explicați cum, efectuând două sărituri, greierașii ajung în ordinea 6, С, A (Юр) b) Explicați dacă este posibil ca, după 99 de sărituri, greierașii să ajungă în ordinea А, В, C SUBIECTUL Ш ( 40p ) Se scrie pe foaia de concurs rezolvarea completă Două prietene, Ioana și Alexandra, joacă următorul joc: Ioana scrie pe o foaie rezultatele pe care le obține când înmulțește numerele 1, 2, 3, , 200 cu 2 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 -2015 (10p) (lOp) (Юр) (lOp) (10p) (Юр) (lOp) (Юр) Alexandra scrie pe o altă foaie rezultatele pe care le obține când înmulțește numerele X, 2f 3, , 200 cu 3 a) Scrieți cinci numere care apar pe foaia Alexandrei, dar nu și pe foaia Ioanei b) Scrieți câte numere de pe ambele foi sunt comune c) Aflați care dintre fete a scris mai multe cifre de 0 pe foaia sa d) Scrieți câte dintre numerele de la 1 la 600, nu apar pe niciuna dintre cele două foi 130 SOLUȚII 9 131 RĂSPUNSURI I A l o sută doi, cinci sute doisprezece, patru sute treizeci și șapte, opt sute două zeci, patru sute, două sute cincisprezece, trei sute treizeci și trei, o sută opt, nouă sute nouăzeci și șase, șase sute optzeci; 2 430, 108, 571, 212, 680, 921, 750, 260, 715, 888; 4 205, 206, 207, 208, 209, 210, 211, 212, 213, 214, 215, 216, 217, 218 219 220, 221, 222; 5 313, 312, 311, 310, 309, 308, 307, 306; 6 100, 101, 102, 110, 111, 112, 120, 121, 122, 200, 201, 202, 210, 211, 212, 220, 221, 222 ; 7 178, 187, 718, 781, 817, 871; 8 171, 177, 181, 188, 878, 877, 818, 881, 788, 787, 711, 717; 9 222, 232, 252, 333, 323, 353, 555, 535, 525; 10 927, 924, 972, 974, 947, 942, 297, 294, 274, 279, 247, 249, 724, 729, 742, 749, 794, 792, 492, 497, 427, 429, 479, 472; II 207; 12 109, 118, 127, 136, 145, 154, 163, 172, 181, 190, 208, 217, 226, 235, 246, 253, 262, 271, 280, 307, 316, 325, 334, 343, 352, 361, 370, 406, 415, 424, 433, 442, 451, 460, 505, 514, 523, 532, 541, 550, 604, 613, 622, 631, 640, 703, 712, 721, 730, 802, 811, 820, 901, 910; 13 103, 112, 121, 130, 202, 211, 220, 301, 310, 400; 14 104, 113, 122, 131, 140, 203, 212, 221, 230, 302, 311, 320, 401, 410; 15 998, 989, 899; 16 Cele care au suma cifrelor egală cu 25 ; 17 6; 18 90; 19 100; 20 90; 21 360 de numere; 22 45 de numere; 23 36; 24 De 66 de ori ; 25 105, 107, 117, 208, 217, 604, 653, 713, 806, 920; 132 Concursul Euclid te învață matematică -ediția 2014-2015 26 996, 908, 865, 712, 615, 606, 508, 347, 218, 108; 27 108 569, 782>287, 563>365, 613>316, 112 465; 28 104, 106, 108, 110, 112, 114, 116, 118, 120, 122, 124, 126, 128, 130, 132, 134; 29 515, 517, 519, 521, 523, 525, 527, 529, 531, 533, 535, 537, 539, 541, 543, 545, 547, 549, 551, 553, 555, 557, 559, 561; 3O , , >, =, > B l a)108, 110, 112, 114; b)212, 215, 218, 221; c)340, 350, 360, 370; d)500, 600, 700, 800; 2 a)64, b)24, c)120, d)270; 3 85; 4 a)2, 11, 20, 101, 110, 200; b)3, 12, 21, 30, 102, 120, 111, 201, 210, 300; c)4, 13, 31, 22, 103, 130, 112, 121, 130, 202, 211, 220, 301, 310, 400; d) Grupa 22 e)Grupa 5; f)Grupa 22 5 a)De 13 ori; b)De 51 ori; c)22 de cifre; d)252 de cifre; 6 a)200, b)300, c)330, d)520; 7 a)105, b)114, c)800, d)701; 8 72; 9 a)100; b)6; c)54; 10 8; 11 20; 12 25; 13 a)712, 720, 721, 722, 723, 724, 725, 726, 727, 728, 729, 732, 742, 752, 762, 772, 782, 792, 802, 812, 820, 821, 822, 823, 824, 825, 826, 827, 828, 829; b)202, 212, 222, 232, 242, 252, 262, 272, 282, 292, 404, 414, 424, 434, 444, 454, 464, 474, 484, 494, 606, 616 626, 636, 646, 656, 666; c) 525, 535, 545, 555, 565, 575, 585, 595, 606, 616, 626, 636, 646, 656, 666, 676, 686, 696, 707, 717, 727, 737, 747, 757, 767, 777, 787, 797, 808, 818, 828, 838, 848, 858, 868, 878, 888, 898, 909, 919, 929, 939, 949, 959, 969, 979; 14 123, 234, 345, 456, 567, 678, 789; 15 987, 876, 765, 654, 543, 432, 321, 210; 16 110, 121, 132, 143, 154, 165, 176, 187, 198, 220, 231, 242, 253, 264, 275, 286, 297, 330, 341, 352, 363, 374, 385, 396, 440, 451, 462, 473, 484, 495, 550, 561, 572, 583, 594, 660, 671, 682, 693, 770, 781, 792, 880, 891, 990; 17 90, 310, 280, 420, 510, 70, 630, 490, 780, 950; 133 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 18 100, 200, 500, 500, 600, 500, 100, 300, 200, 200; 19 a)591; b)918; c)321; 20 101 și 103, 314 și 316, 428 și 430, 598 și 600, 727 și 729, 998 și 1000, 897 și 899, 554 și 556, 306 și 308 II A l a)417, b)929, c)955, d)659, e)896, f)913, g)467, h)852, i) 922, j)897; 2 a)243, b)169, c)215, d)9, e)427, f)181, g)243, h)194, i)281, j) 739; 3 a)610, b)781, c)420, d)340, e)390, f)548, g)397, h)655, i) 479, j)633; 4 a)169, b)402, c)782, d)480, e)457, f)282, g)313, h)136, i)97, j) 153; 5 a)>, b) , g) , i)=, j)=; 7 a)203, b)525, c)322, d)251, e)401, f)716, g)299, h)244, i)510,j)260; 8 a)170, b)676, c)765, d)328, e)98,63; 9 673; 10 294; 11 815; 12 83; 13 a)823, b)582, c)207, d)538, e)114, f)240, g)922, h)135, i)547, j)286; 14 268; 15 491; 16 10 180; 17 292; 18 651; 19 924; 20 152; 21 281, 201, 175; 22 790; 23 222; 24 248, 162, 350; 25 1018; 26 140, 200, respectiv 60; 27 140; 28 54; 29 De 3 autocare B l 1 a)0, b)45, c)450, d)2000; 2 a)555, b)160, c)404, d)440, e)400; 3 a)275; b)220; c)1375; d)1058; 4 100+101+102+110+111+112+120+121+122+200+201+202+ 210+211+212+220+221+222=2687; 5 102+120+201+210=633; 6 112+122+212+222=668; Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 7 525; 8 101, 121, 131; 9 738; 10 Cele mai mari numere sunt 999 și 903, suma lor fiind 1902 11 Numerele pot fi 687 și 0, iar diferența lor ar fi cea mai mare: 687 12 Numerele pot fi 100 și 797, iar diferența lor ar fi 697 13 Numerele pot fi 280 și 281, iar diferența lor ar fi minima, adică 1 14 Pentru a avea cea mai mică diferența, aceasta trebuie să fie cât mai apropiata de 0 sau chiar 0 Deci numerele căutate sunt 408 și 408 15 (100,107), (101,106), (102,105), (103,104) 16 (43,44,45,53,61,62,63), (47,48,49,50,58,59,60), (46,51,52,54,55,56,57); 17 Suma grupei numerelor pare este mai mare; 18 Nu, deoarece grupa numerelor pare va avea mai multe numere, și, deci, suma va fi mai mare 19 (100,500,900), (200,700,600), (300,400,800); 20 120; 140; 600; 360; 480 III A l a)l, b)2, c)3, d)4, e)5, f)6, g)7, h)8, 1)9, j)10; 2 a)2, b)4, c)6, d)8, e)10, f) 12, g)14, h)16, i)18, j)20; 3 a)3, b)6, c)9, d)12, e)15, f)18, g)21, h)24, i)27, j)30; 4 a)4, b)8, c)12, d)16, e)20, f)24, g)28, h)32, i)36, j)40; 5 a)50, b)45, c)40, d)35, e)30, f)25, g)20, h) 15, i)10, j)5; 6 a)9, b)8, c)7, d)6, e)5, f)4, g)3, h)2, i)l, j)10; 7 a)10, b)9, c)8, d)7, e)6, f)5, g)4, h)3, i)2, j)l; 8 a)10, b)9, c)8, d)7, e)6, f)5, g)4, h)3, 1)2, j)l; 9 a)10, b)9, c)8, d)7, e)6, f)5, g)4, h)3, i)2, j)l; 10 a)10, b)9, c)8, d)7, e)6, f)5, g)4, h)3, i)2, j) 1; 11 a)14, 24, 40, 28, 80, 84, 62; b)24, 39, 63, 30, 69, 96; c)24, 36, 44, 48, 80, 84; 135 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 12 a)16, 12, 26, 80, 48; b)21, 36, 69, 90; 13 a)4, 8, 9, 10, 12, 13, 24, 23; b)l, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10; 14 a)14, b)24, c) 12, d)7; 15 77; 16 5; 17 a)14, b) 14; 18 a)20, 20; b)33, 33; c)44, 44; d)35,35; e)77, 77; f)64,64; g)81,81; h)88,88; i)36,36; j)45,45; 19 a)42,42; b)27,27; c)26,26; d)99,99; e)28,28; f)130,130; g) 50,50; h)90,90; i)28,28; j)18,18; 20 a)4,4; b)6,6; c)12,12; d)25;25; e)28,27; f)25,25; g)18,18; h) 8,8; i)33,33; j)24,24; 21 a)6,6; b)8,8; c)9,9; d)20,20; e)18,18; f)36,36; g)6,6; h)14,14; i)0,0; j)21,21; 22 a)0, b)0, c)0, d)0, e)0, f)0, g)0, h)0, i)0, j)0; 23 a)5, b)2, c)5, d)3, e)l, f)5, g)2, h)3, i)3, j)9; 24 a)l, b)3, c)l, d)5, e)2, f)2, g)2, h)l, i)5, j)3; 25 a)24, b)35, c)80, d)42, e)64, f)30, g)24, h)56, i)40, j)48; 26 a)0, b)0, c)0, d)0, e)0, f)0, g)0, h)0, i)0, j)0; 27 a)4, b)24, c)2, d) 11, e)4; f)9, g)36, h)8, i)9, j)4; 28 a)l, b)l, c)3, d)5, e)3, f)4, g)3, h)3, i)3, j)2; 29 a)8, b)9, c)7, d)10, e)10, f)6, g)7, h)4, i)20, j)10; 30 a)40, b)32, c)15, d)16, e)14, f) 12, g)8, h)13, i)29, j)21; 31 a)5, b)5, c)29, d)5, e)8, f)3, g)13, h)7, i)2, j)7; 32 a)8, b)2, c)80, d)25, e)14, f)8, g)l, h)2, i)4, j)9; 33 a)85, b)40, c)5, d)6, e)61, f)13, g)9, h)15, i)15, j)7; 34 18; 35 110; 36 48 de ani; 37 5 ani, peste 5 ani; 38 20; 39 26; 40 26; 41 7; 42 8=1x8=2x4; 43 6=1x2x3; 44 3x5x7=245; 46 9x7-1x3=60; 47 5=25:5=60:12=40:8=15:3=90:18; 48 24=2x12=3x8=4x6=1x24; 49 0; 50 2 B l (l,3,5,7,9), (2,4,6,8); 2 a)7, b)10, c)7, d)10, e)6, f)5, g)7, h)10, i)9, j)20; 3 9; 4 6; 5 5; 6 19; 7 44; 8 a)4, b) 15, c)16 și 32, d)în ziua a patra, e)Dupa 5 zile ; 9 36 de probleme; 10 (18,0), (15,2), (12,4), (9,6), (6,8), (3,10), (0,12) ; 136 Concursul Euclid te învață matematică -ediția 2014- 2015 11 (prajiturazsuc)=(0,40)=(3z36)=(6z32)=(9z28)=(12z24)= (15,20)=(18,16)=(21,12)=(24,8)=(27,4)=(30,0) 12 (carte,caiet)=(25,0)=(24,2)=(23,4)=(22,6)=(21,8)=(20,10)= (19,12)=(18,14)=(17,16)=(16,18)=(15,20)=(14,22)=(13,24)= (12,26)=(ll,28)=(10,30)=(9,32)=(8,34)=(7,36)=(6,38)=(5,40)= (4,42)=ț3,44)=(2,46)=țl,48)=(0,50); 13 10, 30, 15; 14 a=21, b=66, c=22, d=ll; 15 42 și 7 IV A l a)10 300, b)45 002, c)60 202, d)15 401, e)100 050, f) 30 608, g)200 048, h)500 000, i) 16 296, j)30 600; 2 a)doisprezece mii cinci sute, b)o sută patruzeci și trei de mii două sute unu, c)cinci sute optsprezece de mii trei sute patruzeci și opt, d)șaizeci și trei de mii două sute patru, ejpatru zeci și opt de mii o sută treizeci și cinci, f)o sută șaizeci și trei de mii patru sute douăzeci și unu, g)șase sute treizeci și două mii o sută patru, h) nouă zeci și opt de mii cinci sute doi, i)două zeci și trei de mii o sută patruzeci și patru, j)patru sute nouăsprezece mii cinci sute douăzeci și cinci; 3 a)l, b)cifra sutelor, c)7, d)2, e)4 ; 5 a)4560, 4561, 4562, b) 12107, 12109, 12111, c)11130, 11140, 11150, d)5300, 5400, 5500, e)13000, 14000, 15000; 6 a)12107 și 12109, b)35474 și 35476, c)46518 și 46520, d)753122 și 753124, e)124209 și 123211, f)49500 și 49502, g) 23633 și 23635, h)123507 și 123509, i)20500 și 20502, j)653128 și 65312; 7 a)123513, b)238715, c)23408, d)218510; 8 12301, 19761, 23601, 40500, 63512, 111513, 145300, 202513, 373504, 637201; 9 637181, 507151, 272348, 100001, 63233, 49513, 45107, 23617, 23512, 1781; 10 a) , e)>, f) ; 11 12 346, 12 348, 12 350, 12 352, 12 354, 12 356, 12 358, 12 360, 12 362; 12 11 515, 11 517, 11 519, 11 521, 11 523, c / \ „ 137 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 11 525; 13 a)1023, b)9999, c)99999, d)45678, e)102345, f)888888; 14 18500, 231420, 17510, 9660, 85170, 93270, 101500, 14620, 23600, 173210; 15 19000, 231000, 18000, 86000, 93000, 102000 B l a)20457, 20475, 20547, 20574, 20745, 20754, 24057, 24075,24705, 24750, 24507, 24570,25704, 25740, 25407, 25470, 25074, 25047, 27045, 27054, 27450, 27405, 27504, 27540, 40257, 40275, 40527,40572, 40725, 40752, 42057, 43075, 43705, 43750, 42507, 42570, 45702, 45720, 45207, 45270, 45072, 45027, 47025, 47052, 47250, 47205, 47502, 47520, 50427, 50472, 50247, 50274, 50742, 50724, 54027, 54072, 54702, 54720, 54207, 54270, 52704, 52740, 52407, 52470, 52074, 52047, 57042, 57024, 57420, 57402, 57204, 57240, 70452, 70425, 70542, 70524, 70245, 70254, 74052, 74025, 74205, 74250, 74502, 74520, 75204, 75240, 75402, 75420, 75024, 75042, 72045, 72054, 72450, 72405, 72504, 72540; b)7542;d) 3 9998, 9989, 9899, 8999; S Numărul de cinci cifre cu suma cifrelor 45 este 99 999 Succesorul său este 100 000 și are suma cifrelor 1 ; 6 8 421; 7 100 de numere, deoarece numărul este de forma ibc5 , iar b și c pot lua valori de la 0 la 9 8 1 065, 1 155, 1 245, 1 335, 1 425, 1 515, 1 605; 9 10 698; 10 98 760; V A l a)4 982, b)9 901, c)9 545, d)9 584, e)8 726, f)l 857, g)36, h) 2 242, i)l 078, j)101; 2 a)l 607, b)3 139, c)4 182, d)7 819, e)3 512, f)2 448, g)184, h)2 031, i)l 978, j)2 262; 3 a)7 283, b)7 934, c)5 566, d)5 595, e)8 178, f)804, g)l 878, h)600, i) 1586, j)2816; 4 3 762, 4 363, 8 328, 7 391, 6 361, 4 723, 5 591, 6 573, 4 017, 4 061; 5 4 674, 2 863, 3 381, 5 291, 7 148, 7 805, 108, 1 866, 2 780, 164; 6 9 622; 7 5 168; 8 2 714; 9 5 469; 10 2 765; 11 2 760; 12 7 999; 13 2 324; Concursul Euclid te învață matematică -ediția 2014-2015 14 3 521; 15 2 825; 16 5 840; 17 a)5 517, b)3 129, c)2 960, d)l 992, e)653, f)214, g)8419, h)3 300, i)35, j) 1039; 18 a)5160, b)5355, c)10515, d)în prima zi a produs 5582 litri de lapte, iar în a doua 4933 litri de lapte Deci diferența este de 649 de litri în plus în prima zi 19 3350; 20 2305+2306+2307=6918, 2304+2305+230=6915, 2303+2304+2305=6912 21 1975+1977+1979=5931; 1973+1975+1977=5925; 1971+1973+1975=5919; 22 2012+2014+2016+2018=8060, 2010+2012+2014+2016=8052; 2008+2010+2012+2014=8044, 2006+2008+2010+2012=8036; 23 7282; 24 3538; 25 7686; 26 4128; 27 6848; 28 Termenii 625 și 629; 29 în fața numărului 717 3O în fața numărului 423 B l a)26 de termeni; b) 13 grupe; c)225, 225, 225; d)2814, e)119; 2 a)3575, b)256, c)Nu, deoarece ar însemna să schimbăm semnul în fața numărului 280, dar acesta nu există în șir 3 a)Au numere de termeni egali b)3600; 4 a)Au numere de termeni egali b)32; 5 (210,211,212,213,214,215,216,217,218,237,238,239,240,2 41,242,243,244,245),(219,220,221,222,223,224,225,226,227, 228,229,230,231,232,233,234,235,236); 6 a) S este par ; b)??? ; 7 Suma celor mai mici 10 numere diferite de trei cifre este 1045 Cum în enunț se spune ca este suma noastră este de 1044, atunci avem cu siguranță două numere egale 8 Suma celor mai mici 10 numere diferite de trei cifre impare este 1100 Cum în enunț se spune ca este suma noastră este de 1098, atunci avem cu siguranță două numere egale; 9 1000+1001+1010+1011+1100+1110+1111=7343; 10 1222+1221+1212+1211+1122+1112+1111+2111+2112+21 21+2122+2211+2221+2222=23331 139 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 VI A l b), 2 c), 3 a), 4 a)730m, b)710m, c)3082m, d)5373m, e)1067m, f)3287m, g)5334m, h)497m, i)625m, j)170m; 5 Se obțin 7 bucăți; Au fost necesare 6 tăieturi; 6 201 copaci; 7 40 km; 8 50 m; 9 38 km; 10 a)1522, b)1288, c)855, d)2998, e)3146, f)4131, g)1021, h)20, i)21, j)944; 11 543; 12 9; 13 16; 14 12; 15 3,16 9; 17 2; 18 2; 19 50; 20 a)24, b)60; c)60; d)7; 21 20; 22 275; 23 280; 24 3; 25 8; 26 65; 27 6; 28 5; 29 12; 30 190; B 1 2kg; 2 6; 4 25 de meri și 25 de peri; 5 (0,5), (4,2); 6 (0,10), (6,5), (12,0); 7 25 de ore și jumătate; 8 24; 9 30; 10 48; VIL A l Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 9 5; 10 14 cm; (2,2); 2 (1,4,4), (2,3,4); 3 ; 8 3cm+4cm+5cm=12; 6 4 cm; 7 9cm, lOcm, llcm; 8 28cm; 9 6 cm; 10 44 cm PROBLEME DATE LA CONCURSUL EUCLID TEST1 SUBIECTUL I 1 (4p) a); 2 (4p) a); 3 (4p) d); 4 (4p) d); 5 (4p) a) SUBIECTUL li 1) (4p) 191; 2) (4p) 19, 20, 21; 3) (4p) 10; 4) (4p) 27; 5) (4p) 75; 6) (4p) 103; 7) (4p) 100+150 sau alt exemplu corect; 8) (4p) 12, 21; 9) (4p) 8 ani; 10) (4p) 7- 5= 1+1 sau alt exemplu corect SUBIECTULUI a) Putem avea ABCD sau DABC, deci în 2 feluri b) Putem avea ABCD sau CDAB, deci în 2 feluri 141 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 c) Putem avea ACDB sau ADCB, deci în 2 feluri d) Putem avea ABCD sau CDAB sau BACD sau BADC sau ABDC sau CDBA sau DCAB sau DCBA, deci în 8 feluri e) Putem avea ABCD, ACBD, CABD, CBAD, BCAD, BACD, DABC, DACB, DBCA, DBAC, DCAB, DCBA, deci în 12 feluri f) Putem avea ABCD, ACBD, ABDC, ACDB, ADBC, ADCB, deci în 6 feluri g) Scriind toate modurile de ordonare, vom găsi 24 de posibilități SUBIECTUL IV a) 1+2+3+ +9=45 b) 15+15+15=45 c) Este 15 5 1 9 7 6 2 3 8 4 Sau alt exemplu correct e) Deoarece prin schimbarea unor linii sau a unor coloane, un pătrat "magic" rămâne "magic" în acest mod elementul 1 poate ajunge în cele 9 pătrățele, deci vom construi cel puțin 9 pătrate „magice" diferite 4 9 2 3 5 7 8 1 6 Sau alt exemplu corect g) Deoarece prin transformarea în oglindă față de diagonale (ceea ce am făcut la punctul precedent) rămâne tot un pătrat „supermagic", diferit de cel inițial Astfel avem încă 3 142 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 posibilități de a construi noi pătrate „supermagice", plecând de la cel inițial TEST 2 SUBIECTUL I 1 (4p) b); 2 (4p) b); 3 (4p) b); 4 (4p) b); 5 (4p) a); SUBIECTUL II 1) (4p) 625; 2) (4p) 0; 3) (4p) 10; 4) (4p) 25=5 +10 +10 sau alt exemplu correct; 5) (4p) 108; 6) (4p) 2; 7) (4p) 7; 8) (4p) 29; 9)(4p) 0, 27, 55, 100, 245; 10) (4p) 222 SUBIECTUL III a) 3 b) 6 c) Pentru că, între 1 și 3 nu putem cuprinde trei numere diferite d) Pentru că singura posibilitate ar fi 2, 3, 4, 5, 6, care nu au suma 31 e) Șirul cu cea mai mică sumă este 4, 5, 6, 7, 12, iar suma e mai mare decât 31 f) Prin eliminare, primul număr ar putea fi 3 g) 3, 4, 7, 8, 9 sau 3, 5, 6, 8, 9 SUBIECTUL IV a) 2 culori, b) In 4 feluri, c) 11 EL a a e) n n ii ii , f) Avem 2x2x2x2=4x4=16 pătrate diferit colorate, g) pl, p4, p2, p3, sau orice alta succesiune corecta 143 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 TEST 3 SUBIECTUL I 1 (4p) a); 2 (4p) d); 3 (4p) d); 4 (4p) d); 5 (4p) b) SUBIECTUL II 1) (4p) 29 2) (4p) 3 3) (4p) 300 4) (4p) 25=5x5 sau alt exemplu corect 5) (4p) NU 6) (4p) 16 7) (4p) 50 8) (4p) 24 9) (4p) 0 10) (4p) 5 SUBIECTULUI a) 9, b) 45,c) 45, d) 15 g, e) I: 8g, 7g II: 9g, 6g III: lg, 2g, 3g, 4g, 5g f) I: 8g, 3g, 4g li: 7g, 2g, 6g III: lg, 9g, 5g g) I: 8g, 7g II: 9g, lg, 5g lll:2g, 3g, 4g, 6g SUBIECTUL IV Ideea este ca fiecare grupă conține un singur număr impar și în rest numai numere pare mai mici ca 200 a) 199 deoarece dublul său este prea mare; b) 13; 26; 52; 104; c) 100 d) 1; e) 8: 128; 64; 32; 16; 8; 4; 2; 1; f) 160; 80; 40; 20; 10; 5 Numerele de ia 101 la 200 sunt la rând (consecutive), sunt 100 și se află în grupe diferite deoarece dublul oricărui număr dintre ele depășește pe 200 7 î 144 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 TEST FINAL 1 camera A fiind albă și orice două camere vecine fiind diferit colorate Vom avea 13 camere albe și 12 camere negre, una fiind blocată Deci accesibile sunt 13 albe și 11 negre Orice drum care respectă cerința, trece dintr-o cameră alba întruna neagră și invers, deci ar trebui să avem fie același număr de camere de culori diferite, fie diferența să fie de o cameră, ceea ce este imposibil Deci nu putem avea un astfel de drum SUBIECTUL IV Niște exemple care verifică cerința, sunt: 4 ' 3 8 9 5 1 2 7 6 145 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 16 5 9 4 T JW 11 7 14 3 10 6 15 1 3 8 12 1 TEST 4 SUBIECTUL I 1) c) 2) b) 3) a) 4) b) 5) c) SUBIECTUL li 1) 343-282=61 2) 11+22+33=66 3) 14 pagini 4) 20 = 10 + 2 + 8 5) 900 6) 5; 15; 25; 35 7) 34; 43; 52; 61; 70 8) a = 11 9) 100; 55; 17; 0 10) 101 SUBIECTUL III a) în a patra zi rezolvă 4 probleme b) în primele patru zile rezolvă 1 + 2 + 3 +4 = 10 probleme c) După 4 zile a rezolvat 6 + 4 = 10 probleme, după 5 zile a rezolvat 15, după 6 zile a rezolvat 21, după 7 zile are 28 de probleme rezolvate, după 8 zile are 36 de probleme rezolvate, după 9 zile are 45 de probleme rezolvate, după 10 zile are 55 de probleme rezolvate Deci, în a unsprezecea zi de rezolvat probleme, își terminase tema d) în prima săptămână de vacanță, elevul lucrează de luni până vineri, adică 5 zile Mai are de lucrat încă 6 zile, deci a doua săptămână de vacanță și încă o zi, adică își va termina tema în lunea din a treia săptămână de vacanță 146 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 e) Elevul are la dispoziție 5 zile în care să își-termine cele 60 de probleme I zi : | 1 II zi |: I- -+H Ш , zi: h — IV, zi : |- V, zi : (- III 1IO 60 - (l+l+l+l+l+l+l+l+l+l) = 60 - 10 = 50 50 : 5 = 10 Va trebui să înceapă cu 10 probleme în prima zi de vacanță SUBIECTUL IV a) în a doua zi înfloresc Ix 2 =2meri, iar în a treia zi 2+ 2 = 4 meri b) La sfârșitul zilei a doua sunt înfloriți 1 + 2 = 3 meri c) în a treia zi înfloresc 4 meri, în a patra zi înfloresc 8, iar în a cincea înfloresc 16 meri Deci prima zi în care înfloresc mai mult de 10 meri este a cincea d) După a treia zi sunt înfloriți 3 + 4 = 7 meri, după a patra zi sunt înfloriți 7 + 8 = 15 meri, după a cincea zi sunt 15 + 16 = 31 de meri, iar după a șasea zi sunt 31 + 32 = 63 Deci în a șasea zi avem mai mult de 50 de meri înfloriți e) După a șasea zi sunt înfloriți 63 de meri, iar în a șaptea zi mai înfloresc 64 Prin urmare după șapte zile vor fi înfloriți 63 + 64 = 127 de meri, deci trebuie să treacă cel puțin 7 zile pentru ca toți merii să fie înfloriți f) Notăm lădițele cu cifre romane și scriem în dreptul fiecărei cifre romane, câte mere conține lădița respectivă I-1; II- 2 ; III- 4 ; IV- 8 ; V-16 Vom arăta că orice număr de la 1 la 31 se poate scrie ca sumă de numere scrise mai sus 1=12=2 147 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 3 = 1 + 24 = 4 5=4+16=4+2 7=4+2+18=8 9 = 8 + 1 10 = 8 + 2 11 = 8 + 2 + 1 12 = 8 + 4 13 = 8 + 4+114 = 8 + 4 + 2 15 = 8 + 4 + 2 + 116=16 17 = 16 + 1 18 = 16 + 2 19 = 16 + 2 + 120 = 16 + 4 21 = 16 + 4 + 122 = 16 + 4+2 23 = 16 + 4 + 2 + 124 = 16 + 8 25 = 16 + 8 + 126 = 16 + 8+2 27= 16 + 8 + 2 + 1 28 = 16 + 4+8 29 = 16 + 4 + 8 + 1 30 = 16 + 4 + 8+ 2 31 = 16 + 8 + 4 + 2 + 1 TEST 5 SUBIECTUL I 1) c) 2) c) 3) c) 4) d) 5) b) SUBIECTUL II 1) 100 2) 5 3) 990 4) a = 3 5) 14; 28 6) 34; 26 7) 17 8) 8:4 = 2 9) 0 10) 10 SUBIECTUL III a) 15 b) 12345; 54321 c) 1+ 2+3+ 4+5 are ultima cifra 0, deoarece 2x5 =10 d) Luăm suma celor mai mici 5 numere diferite de 0 Aceasta este 1+2 + 3 + 4 + 5 =15, deci numărul respectiv trebuie să fie format cu cifrele 1, 2, 3, 4, 5 e) Cu cifra 5 se termină numerele: 12 345; 12 435; 13 245; Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 13 425; 14 235; 14 325;21 345; 21 435; 23 145; 23 415; 24 135; 24 315; 31 245; 31 425; 32 145; 32 415; 34 125; 34 215; 41 235; 41 325; 42 135; 42 315; 43 125; 43 215 = 24 de numere f) Folosind pct e) deducem că mai putem scrie 24 de numere care se termină cu 1, 24 de numere care se termină cu 2, 24 de numere care se termină cu 3 și 24 de numere care se termină cu 4 Aceste numere nu se repetă, deoarece ultimele lor cifre sunt diferite Prin urmare putem scrie: 24 + 24 + 24 + 24 + 24 =120 numere "bune" g) Presupunem că elevul face mai întâi extragerile nefericite Raționând astfel, ajungem la concluzia că, după ce a extras 24 + 24 + 24 + 24 -1 = 97 de bile, el poate fi sigur că a extras o bilă care se termină cu 2 SUBIECTUL IV a) 20+16+14+10=60 de creioane sunt în total b) 20+10=30 de creioane sunt negre și roșii c) 20+14+10=44 de creioane nu sunt albastre d) Presupunem că facem alegerile cele mai nefericite Vom extrage creioanele roșii, albastre și negre, adică 20+16+10=46 înseamnă că rămânem cu cele verzi, deci următoarele 3 cu siguranță vor fi cele căutate Prin urmare e nevoie de 49 de creioane pentru a fi siguri că am extras 3 creioane verzi e) Să presupunem că extragem toate creioanele roșii și pe toate cele albastre, deci 36 de creioane Următorul creion, indiferent de ce culoare va fi, va fi de o altă culoare decât primele 36 Prin urmare, extrăgând 37 de creioane, avem 3 de culori diferite f) Raționând ca mai sus, presupunem că am extras creioanele albastre 149 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 și verzi, adică 30 de creioane Apoi pe toate cele roșii Următorul sigur va fi negru Deci trebuie extrase 51 de creioane g) Trebuie să rămână 20+14+1=35 (adică toate cele roșii, toate cele verzi și încă unul, care sigur va fi negru sau albastru) TEST FINAL 2 SUBIECTUL I a) Trenulețul se oprește în stațiile: I 12 23 34 45 56 67 78 89 100 II 22 33 44 55 66 77 88 99 10 21 32 43 54 65 76 87 90 9 20 Deci a 30-a oprire o face în stația nr 20 b) Observăm că în înșiruirea de mai sus, în primul tur, trenulețul oprește în stații al căror număr dă restul 1 la împărțirea la 11, în al doilea tur oprește numai în stații al căror număr dă restul 0 la împărțirea la 11, în al treilea tur oprește numai în stații ai căror număr dă restul 10 la împărțirea la 11, în al patrulea va opri în stații al căror număr da restul 9 la împărțirea cu 11 și tot așa, în ordinea descrescătoare a resturilor Deci trenulețul va opri în toate stațiile, până la terminarea jocului c) Ca urmare a raționamentului de la punctul b), tragem concluzia că stația în care se termină jocul are nr 1 150 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 SUBIECTUL II Intervalul de numere Câte cifre conțin cifra 1 De câte ori apare cifra 1 1-9 1 1 10-19 10 11 20 - 29 1 1 30-39 1 1 40-49 1 1 50 - 59 1 1 ■60 - 69 1 1 70 - 79 1 1 80-89 1 1 90 - 99 1 1 100 - 199 100 100 + 20- 120 200 - 299 19 20 300 - 399 19 20 400 - 500 19 20 TOTAL 176 200 a) Deci, sunt 176 de numere care conțin cifra 1 b) Cifra 1 apare de 200 de ori în scrierea numerelor de la 1 la 500 SUBIECTUL III a) Pentru a plăti suma de 1 leu, trebuie sa aibă moneda de 1 leu b) Pentru a plăti suma de 2 lei, trebuie să aibă moneda de 2 lei, deoarece nu poate avea 2 monede de 1 leu c) O astfel de alegere este 1; 2; 4; 8; 16; 32; 64; 128; 256; 512 Să justificăm faptul că orice sumă cuprinsă între 1 și 1000 se poate scrie ca sumă de aceste monede Pentru 1, 2 se folosesc monede de 1 leu, respectiv 2 lei, 3=1+2 Pentru sume cuprinse între 4 lei și 7 lei folosim: moneda de 4 lei, 4 lei + 1 leu; 4 lei + 2 lei; 4 + 2 + 1 Pentru sume cuprinse între 8 lei și 15 lei folosim: moneda de 8 lei + 1 leu; 8 lei + 2 lei; 8 + 2 + 1: 8 + 4 + 2 + 1 Pentru sume cuprinse între 16 lei și 31 lei folosim: moneda de 16Jei; 16 + 1; 16 + 2; 16 + 2 + 1; 16 + 4; 151 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 16 + 4 + 1 16 + 8 + 4 + 2 + 1 Pentru sume cuprinse între 32 lei și 63 lei folosim: moneda de 32 lei; 32 + 1; 32 + 2 + 1; 32 + 16 + 8 + 4 + 2 + 1 Pentru sume cuprinse între 64 lei și 127 lei folosim: moneda 64 lei, 64 + 1; 64 + 2; 64 + 1 + 2; 64 + 32 + 16 + 8 + 4 + 2 + 1 Pentru sume cuprinse între 128 și 255 folosim: moneda de 128 lei, 128 + 1; 128 + 2; 256 + 1 + 2; Pentru sume cuprinse între 256 și 511 folosim: moneda de 256 lei, 256 + 1; 256 + 2; 256 + 1 + 2; ; 256 + 128 + 64 + 32 + 16 + 8 + 4 + 2 + 1; Pentru sume cuprinse între 512 și 1000 folosim: moneda de 512 lei; 512 + 1; 512 + 2; 512 + 1 + 2; 512 + 256 + 128 + 64 + 32 + 8; d) Cu 9 monede poate plăti maxim de 9 ori 2x 2x x 2 -1 sume, adica maxim 511 sume Cum el are de plătit 1000 de sume, înseamnă că 9 monede nu sunt suficiente TEST 6 SUBIECTUL I 1 (4p) b); 2 (4p) c); 3 (4p) a); 4 (4p) b); 5 (4p) a); SUBIECTUL II 1) (4p) 9 2) (4p) 8-5 = 33) (4p) 8 4) (4p) 14; 20; 67; 89; 102 5) (4p) 6 6) (4p) 11 7) (4p) 321 8) (4p) 18 9) (4p) un număr 10) (4p) 8 + 2 = 10 SUBIECTUL III a) 1+30 = 31 2+29 = 31 3+28 = 31 b) 1+30 = 31; 2+29 = 31; ; 15+16 = 31; Deci grupele sunt (1; 30), (2;29), , (15; 16), adică sunt 15 grupe c) 155+155+155 = 465 152 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 d) Suma cea mai mică se obține în cazul în care fiecare client scoate suma sa de bani, adică în total ei scot 1+2+ +29+30 = 31 + 31 + + 31 = 155 + 155 + 155 = 465 Baca rămâne cu 1000-465 = 535 euro, aceasta fiind suma cea mai mică e) Sunt 15 clienți care operează cu sume impare Indiferent dacă adunăm sau scădem sumele lor, rezultatul va fi impar, deci fondul băncii nu poate rămâne un număr par SUBIECTUL IV a) Poate avea 0 cunoștințe b) Poate avea cel mult 24 de cunoștințe c) Orice elev diferit de A îl cunoaște pe A, deci are cel puțin o cunoștință d) Dacă A cunoaște 3 elevi, el nu cunoaște 25-3-1 = 21 elevi e) Nu este posibil, pentru că ar trebui să putem forma grupe de câte 2 elevi care se cunosc între ei, iar numărul total de elevi este impar, deci nu pot fi grupați câte 2 f) Numărul de cunoștințe ale unui elev poate fi cuprins între 0 și 24, așa cum rezultă din subpunctele anterioare Deci sunt 25 de posibilități Dacă un elev i-ar cunoaște pe toți ceilalți, atunci ceilalți ar avea minim o cunoștință, deci numărul ar fi cuprins între 1 și 24 Fiind 25 de elevi și 24 de posibilități, rezultă că există doi elevi care au același număr de cunoștințe Dacă niciun elev nu îi cunoaște pe toți ceilalți, atunci numărul de cunoștințe este cuprins între 0 și 23, deci sunt 24 de posibilități și 25 de elevi, rezultă că există doi elevi care au același număr de cunoștințe A' ILW 153 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 TEST 7 SUBIECTUL I 1 (4p) d); 2 (4p) b); 3 (4p) b); 4 (4p) b); 5 (4p) b); SUBIECTUL II 1) (4p) 6 2) (4p) 5 3) (4p) 10 4) (4p) 2x25) (4p) 15 6) (4p) 101 7) (4p) 8 8) (4p) 1 9) (4p) 2 10) (4p) 5 SUBIECTULUI a) 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 După prima săritură vom tăia numerele 3 și 4 b) După cum se vede numărul 6 nu este tăiat c) Avem în figură numerele de la 1 ia 20 și observăm că sunt tăiate 10 dintre ele d) 50 + 1 = 49 + 2 = 48 + 3 = 26 +25 = 51 e) 51 + 51 + 51 + 51 + 51 = 102 + 102 + 51 = 204 + 51 = 255 f) 255 + 255 + 255 + 255 + 255 = 1275 g) Pentru a vedea câte numere rămân din cele 2009 numere care sunt scrise pe linie, le scădem pe cele tăiate Procedăm astfel: - înainte de prima săritură am tăiat 1 număr -înainte de a doua săritură am tăiat 2 numere - înainte de a 50-a săritură am tăiat 50 de numere Deci am tăiat 1 + 2 + + 49 + 50 - ( 1 + 50 ) + ( 2 + 49 ) + + (25 + 26) = SUBIECTUL IV a) Cel mai mic număr este 1 = 2-1 b) Cel mai mare număr este 22 - 1 = 21 c) 17 = 18 - 1 = 19 - 2 = 20 - 3 = 21 - 4 = 25 - 5 Deci în 5 feluri 154 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 d) 1 este diferența dintre oricare 2 termeni consecutivi ai șirului, deci numărăm perechile de câte 2 termeni consecutivi Acestea sunt : (1;2), (2;3), (21; 22), deci sunt 21 e) l f) Suma tuturor numerelor din șir este 231, care este un număr impar Un număr impar nu se poate scrie ca o sumă de două numere egale (par + par = par; impar + impar = impar), ceea ce arată că împărțirea în două grupe care au aceeași sumă a elementelor nu este posibilă g) Presupunem că diferența dintre oricare 2 ar fi mai mare decât 1 ( mai mică nu poate fi ) Luăm diferența cea mai mică, adică 2, plecăm cu cei mai mic termen al șirului și obținem numerele 1; 3; 5; 7; 9; 11; 13; 15; 17; 19; 21; 23 Deci depășim numerele date în șir Prin urmare, nu se poate face o astfel de alegere, deci există două care au diferența 1 TEST 8 SUBIECTUL! 1) d) 2) b) 3) b) 4) b) 5) b) SUBIECTUL I! 1) 2045 2) 237 (8,7,6)~+(9,9,9) f) (0,0,0) -+ (1,2,3) -+ (2,4,6) -+ -> (0,0,0) Cel mai mic număr de magii este 10 g) Nu, deoarece dacă adunăm 0 cu oricâți de 2, rezultatul va fi mereu par, deci nu putem obține 1 SUBIECTUL IV a) 6 = 3 + 3 b) 22 = 20 + 2 sau alt exemplu corect c) 5 sau alt exemplu corect d) 20 sau alt exemplu corect e) 50 = 43 + 7 f deci este fermecat f) 10 = 5 + 5,11 = 10 + 1,12 = 6 + 6,13 = 11 + 2,14 = 7 + 7 Deci sunt fermecate toate 167 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 g) 91 = 77 +14,92 = 82 + 10,93 = 78 + 15,94 = 83 +11,95 = 79 +16 Deci sunt fermecate toate TEST 15 SUBIECTUL I 1 (4p) c); 2 (4p) b); 3 (4p) a); 4 (4p) b); 5 (4p) a); SUBIECTUL II 1) (4p) 1790 2) (4p) 1105 3) (4p) 12 4) (4p) 14 5) (4p) 0 6) (4p) 28 7) (4p) 4 8) (4p) 3 9) (4p) 2000,1100,1010,1001 10) (4p) 1008 SUBIECTULUI a)7; b)l,3,6,7,6,3,1, c) l + 2 + 3 + 2 + l = 9, d) 1 + 3 + 6 + 7 + 6 + 3 + 1 = 27, e) 1, 4,10,19,16,10, 4,1 f) 31, 15, 5, 1 52, 21, 6, 1 80, 28, 7, 1 SUBIECTUL IV a) 3-3 = 0, b) 24-6 = 18, c) 1, d) 11, e) 50 nu est fermecat, f) 10 = 11-1,18 = 20-2, g) Cele care nu sunt fermecate TESTUL 16 SUBIECTUL I 1 (4p) b); 2 (4p) b); 3 (4p) b); 4 (4p) c); 5 (4p) a); 168 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 SUBIECTUL II 1) (4p) 14 2) (4p) 5 3) (4p) 2 4) (4p) 2x3x5 sau alt exemplu corect 5) (4p) 10 6) (4p) 25 7) (4p) 16, 61, 23, 32 8) (4p) 1 9) (4p) 77 10) (4p) 165 SUBIECTUL III a) 65 b) 55 c) 120 d) Gl G2 e) G1 11 + 12 + 13 + 14 + 10 = 60, 1+2+3+4+5+6+7+8+9+15=60 12 + 13 + 15 = 40, G2 11 + 14 + 10 + 5 = 40, G3 1+2+3+4+6+7+8+9=40 f) G1 11 + 13 = 24, G3 15 + 9 = 24, G5 1+3+5+7+8=24 G2 12 + 10 + 2 = 24, G4 14 + 6 + 4 = 24, g)Gl 15, G4 13 + 2 = 15, G 7 9 + 6 = 15, G2 14 + 1=15, G5 11 + 4 = 15, G8 7 + 8 = 15 G3 12 + 3 = 15, G6 10 + 5 = 15, SUBIECTUL IV a) 3 b) 2 c) 1 și 9 sau alt exemplu corect dj 7 și 3 sau alt exemplu corect e) 1 și 6, 2 și 3, 8 și 2, 7 și 8,4 și 9 f) 1 și 5, 3 și 5, 7 și 5, 9 și 5 g) Numerele sunt 1, 2, 3, 5, 7, 9 sau alte exemple corecte 1 și 2 dă 2, 1 și 3 dă 3, 2 și 3 dă 6, 2 și 5 dă 0, 2și 7 dă 4, 1 și 5 dă 5, 3 și 7 dă 1, 1 și 7 dă 7, 2 și 9 dă 8, 1 și 9 dă 9 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 TEST FINAL 6 SUBIECTUL I a) în 2 feluri b) în 6 feluri c) Prima o poate alege în 3 feluri, a doua în 2 feluri, , a cincea în 2 feluri, din care trebuie să scădem pe cele în care folosește doar 2 culori Deci în 3x2x2x2x2 — 3x2 = 48 — 6 = 42 (je feluri SUBIECTUL II a) De exemplu, 100 + 1 + 2-3 + 4 + 5-6 + 7 + 8-9-10-11 + 12 = 100 b) De exemplu, Ю0î+ 2 — 3 — 4 —5 — — 13 —14 = 1 SUBIECTUL III a) De exemplu, 2,7,6,1 b) De exemplu, 1,6,7,8,3,2 c) De exemplu, 13,8,7,6,11,16,17,12 d) De exemplu, 13,8,7,12,11,6,1,2,3,4,5,10,9,14,15,20,25,24,23,22,21,16,17, 18,19 TESTE CONCURS EUCLID TEST 17 SUBIECTUL I 1 (4p) d); 2 (4p) c); 3 (4p) b); 4 (4p) c); 5 (4p) d); 170 Concursul Euclid te învață matematică -ediția 2014-2015 SUBIECTUL II 1) (4p) 27 2) (4p) 204 3) (4p) 122 4) (4p) 348 5) (4p) 245 6) (4p) 115 7) (4p) 9 8) (4p) 10 9) (4p) 5 10) (4p) 990 SUBIECTULUI a) 10+10=20 b) 1+2+3+ +10=55 c) 11+12+13+ +20=155 d) 1+11=12, 2+12=14, 3+13=16, 4+14=18, 5+15=20, 6+16=22, 7+17=24, 8+18=26, 9+19=28, 10+20=30 Sau alt exemplu corect e) l+20=2+19=3+18=4+17=5+16=6+15=7+14=8+13=9+12= 10+11 Sau alt exemplu corect f) 1+15=2+14=3+13=4+12=5+11=16 și 6+20=7+19=8+18=9+17=10+16=26 Sau alt exemplu corect g) 1+12=2+11=13, 3+14=4+13=17, 5+16=6+15=21, 7+18=8+17=25, 9+20=19+10=29 Sau alt exemplu corect SUBIECTUL IV a) 1+3+9+27+81=121 b) 3-1 = 2 c) 1+9=10 d) 27-9 + 3-1 = 20 e) 27-9-3 = 15 f) 81-27-9-3-1 = 41 g) Ioana poate obține toate numerele de la 1 la 121 dacă le socotim și pe cele date într-adevăr, 2 = 3-1,4 = 3 + 1,5 = 9-3-1,6 = 9-3,7 = 9-3 + 1,8 = 9-1,10 = 9 + 1 și așa mai departe Dintre acestea, 1, 3, 9, 27, 81 nu sunt noi, deci 121-5 = 116 sunt numere noi 171 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 TEST 18 SUBIECTUL I 1 (4p) b); 2 (4p) b); 4 (4p) c); 5 (4p) a); 3 (4p) b); SUBIECTUL!! 1) (4p) 441 4) (4p) 20 8) (4p) 69 2) 5) 9) (4p) (4p) (4p) 8 16 lei 1023 3) (4p) 286 sau 297 sau 275 6) (4p) 9 7) (4p) 565 10) (4p) 7 SUBIECTULUI a) 3+4+2=9, deci este slab b) 3+5+2=10, deci este tare c) 3, 4, 5 și 3, 4, 1 sau alte exemple corecte d) 5, 1, 3 și 5,2,4 e) 1,3,2; 1,3,4; 1,5,2; 1,5,4; deci sunt 4 șiruri tari f) 2,4,1; 2,4,3; 2,4,5; deci sunt 3 șiruri slabe g) 1,2,3; 1,2,5; 1,3,4; 1,4,5; 2,3,5; 3,4,5; deci sunt 6 șiruri tari SUBIECTUL IV a) 9 b) 18 c) 6 d) Niciunul din ele Sau alt exemplu corect Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 g) 1 2 3 2 3 1 3 1 2 Sau alt exemplu corect TEST 19 SUBIECTUL i 1 c) 2 c) 3 c) 4 d) 5 b) SUBIECTUL II 1) (Ap) 100 2) (4p) 5 3) (4p) 990 4) (4p) a = 3 5) (4p) 14, 28 6) (4p) 34, 26 sau alt răspuns corect 7) (4p) 17 8) (4p) 8 : 4 = 2 sau alt răspuns corect 9) (4p) 0 10) (4p) 7 SUBIECTULUI a) 6 173 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 g) 1 0 0 0 1 0 0 0 1 sau alt exemplu correct SUBIECTUL IV a) 5 b) 1+2+3+4+5=15 c) 1+2+3+4+5+6=21, 7+8+9+10=34, deci răspunsul este da d) 1+2+3+4+5+6+7+8+9=45, deci rândul 10 conține numerele 46, 47, , 54, 55 e) Apare în numerele 1,10, ll(de două ori 1), , 19, 21, 31, 41, 51, deci de 16 ori f) Rândul 13 se termină cu 1+2+3+4+5+6+7+8+9+10+11+12+13=91, deci vor fi 9+2x82=9+164=173 cifre g) Avem 1+2+3+ +18+19=190 cerculețe, deci 190:2=95 cerculețe sunt cu numere pare TEST FINAL 7 SUBIECTUL I a) în prima etapă se formează 20 de grupe și se elimină 20 de jucători, deci trec în a doua etapa 20 în a doua etapă se formează 10 grupe și se elimină 10 jucători, în a treia etapă se formează 5 grupe și se elimină 5 jucători, în a patra se formează 2 grupe și trec mai departe 3 jucători, în a cincea se formează o grupă și trec mai departe 2 jucători Deci ultima etapă are numărul 6 174 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014-2015 b) în total se joacă 39 de partide, deoarece la fiecare partidă este eliminat un concurent c) Numărul căutat este 129 în prima etapă se joacă 64 de partide și trece în a doua un jucător, pe care îl vom denumi Д în a doua etapă se joacă 32 de partide și poate trece fără să joace tot 4 în a treia etapă se joacă 16 partide și poate trece fără să joace tot A în a patra etapă se joacă 8 partide și poate trece în a cincea etapă tot 4 în a cincea etapă se joacă 4 partide și din nou poate trece Д fără să joace, în a șasea etapă se joacă 2 partide și din nou poate trece A fără să joace în a șaptea etapă se joacă o partidă și din nou poate trece A fără să joace, iar în a opta etapă joacă A cu cel care a câștigat în etapa a șaptea Deci e posibil ca în acest fel A să câștige, jucând o singură partidă SUBIECTUL II a) A sare peste В și avem ordinea B, 4, C, apoi 4 sare peste C și avem ordinea В, C, 4 b) Vom considera un număr care la început este 0 și pe care îl numim valoarea ordinii Pentru o ordine între 4, В și C vom conveni că dacă A este la stânga lui В atunci adunăm 0 la valoarea ordinii, iar dacă 4 este la dreapta lui В atunci 175 Concursul Eudid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 adunăm 1 la valoarea ordinii, apoi dacă A este la stânga lui C atunci adunăm 0 la valoarea ordinii, iar dacă A este la dreapta lui C atunci adunăm 1 la valoarea ordinii, apoi dacă В este la stânga lui C atunci adunăm 0 la valoarea ordinii, iar dacă В este la dreapta lui C atunci adunăm 1 la valoarea ordinii Astfel ordinea А, В, C are valoarea ordinii egală cu 0, iar ordinea С, В, A are valoarea ordinii egală cu 3 O săritură a oricărui greieraș schimbă valoarea ordinii cu 1, deci schimbă paritatea Plecând de la ordinea А, В, C care are valoarea ordinii egală cu 0 și efectuând 99 de sărituri, vom ajunge al o valoare a ordinii care va fi număr impar, deci nu putem ajunge la ordinea А, В, C Dacă pleacă de la ordinea В, C, A, care are valoarea ordinii egală cu 2 și efectuând 99 de sărituri, vom ajunge al o valoare a ordinii care va fi număr impar, deci nu putem ajunge la ordinea А, В, C SUBIECTUL III Numerele de la 1 la 200 înmulțite cu 2 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, 22, 24, 26, 28, 30, 32, 34, 36, 38, 40, 42, 44, 46, 48, 50, 52, 54, 56, 58, 60, 62, 64, 66, 68, 70, 72, 74, 76, 78, 80, 82, 84, 86, 88, 90, 92, 94, 96, 98, 100, 102, 104, 106, 108, 110, 112, 114, 116, 118, 120, 122, 124, 176 Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 126, 128, 130, 132, 134, 136, 138, 140, 142, 144, 146, 148, 150, 152, 154, 156, 158, 160, 162, 164, 166, 168, 170, 172, 174, 176, 178, 180, 182, 184, 186, 188, 190, 192, 194, 196, 198, 200, 202, 204, 206, 208, 210, 212, 214, 216, 218, 220, 222, 224, 226, 228, 230, 232, 234, 236, 238, 240, 242, 244, 246, 248, 250, 252, 254, 256, 258, 260, 262, 264, 266, 268, 270, 272, 274, 276, 278, 280, 282, 284, 286, 288, 290, 292, 294, 296, 298, 300, 302, 304, 306, 308, 310, 312, 314, 316, 318, 320, 322, 324, 326, 328, 330, 332, 334, 336, 338, 340, 342, 344, 346, 348, 350, 352, 354, 356, 358, 360, 362, 364, 366, 368, 370, 372, 374, 376, 378, 380, 382, 384, 386, 388, 390, 392, 394, 396, 398, 400 Numerele de la 1 la 200 înmulțite cu 3 3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30, 33, 36, 39, 42, 45, 48, 51, 54, 57, 60, 63, 66, 69, 72, 75, 78, 81, 84, 87, 90, 93, 96, 99, 102, 105, 108, 111, 114, 117, 120, 123, 126, 129, 132, 135, 138, 141, 144, 147, 150, 153, 156, 159, 162, 165, 168, 171, 174, 177, 180, 183, 186, 189, 192, 195, 198, 201, 204, 207, 210, 213, 216, 219, 222, 225, 228, 231, 234, 237, 240, 243, 246, 249, 252, 255, 258, 261, 264, 267, 270, 273, 276, 279, 282, 285, 288, 291, 294, 297, 300, 303, 306, 309, 312, 315, 318, 321, 324, 327, 330, 333, 336, 339, 342, 345, 348, 351, Concursul Euclid te învață matematică - ediția 2014 - 2015 354, 357, 360, 363, 366, 369, 372, 375, 378, 381, 384, 387, 390, 393, 396, 399, 402, 405, 408, 411, 414, 417, 420, 423, 426, 429, 432, 435, 438, 441, 444, 447, 450, 453, 456, 459, 462, 465, 468, 471, 474, 477, 480, 483, 486, 489, 492, 495, 498, 501, 504, 507, 510, 513, 516, 519, 522, 525, 528, 531, 534, 537, 540, 543, 546, 549, 552, 555, 558, 561, 564, 567, 570, 573, 576, 579, 582, 585, 588, 591, 594, 597, 600 a) De exemplu 3, 9, 15, 21, 27 b) Comune sunt 1x2x3,2x2x3,3x3x3, ,66x2x3, deci 66 de numere Numerele comune sunt: 6 12 18 24 30 36 42 48 54 60 66 72 78 84 90 96 102 108 114 120 126 132 138 144 150 156 162 168 174 180 186 192 198 204 210 216 222 228 234 240 246 252 258 264 270 276 282 288 294 300 306 312 318 324 330 336 342 348 354 360 366 372 378 384 390 396 c) Pe foaia Ioanei apar următoarele numere care conțin cifra 0: 10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90, 100, 200, 300, 400, 110, 120, 130, 140, 150, 160, 170, 180, 190, 210, 220, 230, 240, 250, 260, 270, 280, 290, 310, 320, 330, 340, 350, 360, 370, 380, 390, 102, 104, 106, 108, 202, 204, 206, 208, 302, 304, 306, 308 în total sunt 56 de cifre de 0 178 Concursul Euclid te învață matematică -ediția 2014-2015 Pe foaia Alexandrei apar următoarele numere care conțin cifra 0: 30, 60, 90, 120, 150, 180, 210, 240, 270, 300, 330, 360, 390, 420, 450, 480, 510, 540, 570, 600, 102, 105, 108, 201, 204, 207, 303, 306, 309, 402, 405, 408, 501, 504, 507 în total sunt 37 de cifre de 0 Deci apar mai multe cifre de 0 pe foaia Ioanei d) Alexandra are pe foaie 200 de numere, iar Ioana are 200 în total sunt 400, din care 66 sunt numere comune, prin urmare, fără repetiții apar 400-66=334 de numere De lai la 600 sunt 600 de numere, deci sunt 600-334=266 de numere care nu apar 179 Tipar executat la Aktis Tipografie Ambalaje Tipografia noastră la dispoziția dumneavoastră Calitate Promptitudine Inovație Doriți un partener pentru realizarea materialelor tipărite sau a ambalajelor? Vă stăm la dispoziție pentru realizarea următoarelor tipuri de produse dar și multe altele, în funcție de nevoile dvs ,,v • ,' v ' - Cataloage, albume, broșuri, mape, pliante, hangere, afișe, stickere, • IfU plannere, calendare, block-notes-uri etc - Pungi personalizate pentru cadouri - Standere, display-uri, roll-up-uri etc - Alte produse convenționale sau atipice, - - - Ambalaje pentru specificul producției dvs și ambalaje promoționale: - Cutii dedicate producției: alimentare,-farmaceutice, textile, auto, construcții, decorațiuni, cosmetice, birotică/papetărie etc - Cutii pentru produse promoționale: bomboane, eșarfe, albume, DVD-uri, vaze, pahare, băuturi etc Câteva motive pentru o colaborare de succes:,- 1 2 3 4 5 6 7 8 9 Serviciul de consiliere dedicat pentru identificarea-^celui mafbun raport calitate/preț/termen de execuție pentru produsele, dvs m Asistență în conceperea unor pro duse uni cat, atipice ‘ f Conceperea grafică a conturului de ștanțe/pentru ambalajele dvs Executarea mock-up-urilor pentru produselemok Realizarea pachetelor complete pentru târguri și expoziții (tipărituri, bannere, obiecte promoționale) Acces la baza de fotografii cu peste 50 de categorii;/ Servicii de co-packaging ; ' ■- < Discount-uri atractive pentru fidelitate CC Posibilitatea de depozitare și livrare in tranșe pentru comenzile cu tirajele mari 10 Gestionarea livrărilor interne și externe prin serviciile de curierat 11 Transport gratuit în București și zonele limitrofe Date de contact: Aktis Tipografie Ambalaje Bulevardul Basarabia nr 256, Incinta Faur, Poarta 3, București Sector 3 telefon 031 030 22 35, fax 031 030 22 37; mobil 0744 500 900 e-mail: comanda@aktis com ro, www aktis com ro 